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Abgabe bis 28. November, 10 Uhr im Fach zum Tutorium.

Aufgabe 1. (4 Punkte) Sei K ein Körper, | · | ein Absolutbetrag auf K und C = C(K, | · |)
die Menge aller Cauchy-Folgen auf K bezüglich | · |. Zeigen Sie:

(i) Zusammen mit der gliedweise definierten Addition und Multiplikation ist C ein
kommutativer Ring mit Eins.

(ii) Die Teilmenge N = {(xn)n≥1 | |xn|
n→∞−−−→ 0} ⊂ C aller Nullfolgen ist ein Ideal in C.

Bemerkung. Wir dürfen also den Quotienten C/N bilden und erhalten so die Komplet-
tierung von K bzgl. | · |.

Aufgabe 2. (4 Punkte) Welche der folgenden Folgen in Q sind Cauchy bzgl. | · |p? Welche
sind konvergent?

(i) (pn)n

(ii) (1/n)n

(iii) (n!)n

(iv) (∑n
i=0 pi)n
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