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Aufgabe 25. (4 Punkte)
Sei K ein Kérper. Ferner sei f = § € K(T)\ K mit g, h € K[T] teilerfremd. Zeigen Sie:

(a) f ist transzendent tiber K.

(b) K(T)/K(f) ist algebraisch und [K(T) : K(f)] = max{degg,degh}.

Aufgabe 26. (Separable Polynome, 3 Punkte)
Untersuchen Sie, welche der folgenden Polynome separabel sind:
(a) T3 —T? 4 1 iiber Fs.

(b) T* + 273 + 3T? + 2T + 1 iber Q.
(c) TS — a iiber einem beliebigen Kérper K mit a € K.

Aufgabe 27. (Artin-Schreier-Erweiterungen in Charakteristik p, 5 Punkte)

Sei K ein Korper der Charakteristik p > 0 und K sein algebraischer Abschluss. Ferner

seia € K, f(T):=TP —T —a € K[T)] und a € NS¢(K). Zeigen Sie:

(a) f ist separabel und NS¢(K) = {a +c|c € Fy}.

(b) Das Minimalpolynom von jedem Element aus NS;(K') hat den gleichen Grad.
f ist genau dann irreduzibel, wenn es keine Nullstelle in K hat.

(d) K(a)/K ist eine normale Kérpererweiterung.

(e) Bestimmen Sie die Automorphismengruppe Auty (K («)), falls f irreduzibel ist.
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Aufgabe 28. (Separabilitét, 4 Punkte)

Sei E/K eine Korpererweiterung der Charakteristik p > 0 und « € E. Zeigen Sie:

K(a) = K(a?) <=« ist algebraisch und separabel iiber K.
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