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Aufgabe 1.

Wir betrachten die elliptische Kurve E : y2 = x3 − 4. Bestimmen Sie E(Z).

Aufgabe 2.

Bestimmen Sie die Menge aller rationalen Punkte der folgenden Ellipsen:

(a) 3x2 + 5y2 = 4,

(b) 3x2 + 6y2 = 4.

Aufgabe 3.

Finden Sie ein homogenes quadratisches Polynom F (X, Y, Z) ∈ R[X, Y, Z], für das gilt:

• F (x, y, 1) = 0 beschreibt in der reellen (x, y)-Ebene eine Hyperbel,

• F (x, 1, z) = 0 beschreibt in der reellen (x, z)-Ebene eine Parabel,

• F (1, y, z) = 0 beschreibt in der reellen (y, z)-Ebene eine Ellipse.
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